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Neue n-kategoriale Abbildungstypen

1. Gemaf3 der Theorie der Higher-Dimensional Categories wird eine n-Katego-
rie wie folgt definiert (vgl. Cheng/Lauda 2004, S. 2)

Definition 1-n A strict n-category s given by
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1) DATA: a diagram C, =Chn-1 = <8 =Cyh 1n Set
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i) STRUCTURE: composition and identities
1) PROPERTIES: strict associativity and interchange arioms.
We have to be a bit more careful about our generalised data: we would like
our cells to look like this

0-cells

1-cells D ——

2-cells ./1?‘. not | ]', N
_ o—>0

3-cells .@.

Demzufolge stellen also die von Bense als ,Primzeichen” (Bense 1981, S. 17 ff.)
eingefiihrten monadischen Relationen (.1.), (.2.), (.3.), allgemein x € (1, 2, 3) 0-
cells dar. Die bisher bekannten Semiosen der Form (x = y) mitx, y € (1, 2, 3)
sind 1-cells (vgl. Bense 1981, S. 124 ff.). Unser neuer Typus von Semiosen der
Form (w.x) = (y.z) sind somit 2-cells.

2. Es gibt allerdings neben den vier Zellen sowie der n-kategorialen Unter-
scheidung zwischen simplizialen, globularen und opetopischen Kategorien
noch weitere Typen von Abbildungen. Nicht zum ersten Mal liefert hier die
Semiotik als eine Form der qualitativen Mathematik einen Beitrag zur “reinen”
Mathematik. Wir gehen aus von dem folgenden Dreiecksgraphen (vgl. Toth
20194, b).



1.1

3.3

Neben den bereits behandelten semiotischen 0, 1-, 2- und 3-cells gibt es noch
die folgenden 3 weiteren n-kategorialen Abbildungstypen.

1. 1-11)=0->1.-.1))
2-22)=2-02.-.2)
3-33)=B-(3.-.3)

2. 1-2)-((12)-R21D))=1-2)-((1.-.2)-(2.-.1))
2-3)-(123)-32)=2-3)->(2.-.3)>(3.-.2))
B-1)-(B1)-13)=@B-1)-(3.-1)-1.-.3)

3. (11D)H)-1)-1-2-3)—-(((2.-3)=>(3.—.2)
((22)-2)-(2-B-1)-((1.-3)—-((3.—».1))
((33)»3)-B3-(1-2)-((1.-2)-(2.-.1))



Ihre allgemeinen Formen sind

1L.x—»xx)=x-> - X))

2.x=2y) > (xy) = (X)) =x-=y) > (X ->y) > ¥~ x)
3. (xx) »x) > (x> (y =2 2)) = ((v. »2) = (2.~ .y)).

Es diirfte indessen schwierig sein, sie kategorialen Formen von cells der n-Kate-
gorietheorie zuzuweisen, handelt es sich doch um "zellular gemischte” Abbil-
dungstypen, d.h. vollig neue Formen von komponierten kategorialen Morphis-
men.
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